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Teoria dos NUmeros

1) Determine os inteiros g e r tais ca = b. g+re0<r < b, sendo:
a)a=200,b=6 b)a=-200,b=6 c)a=44,b=2
da=-44,b=2 ea=0,b=2

2) Calculeo méaximo divisor comu:
a) mdc(45,-45) b) mdc(-89,-98)
c)mdc(324 e 25:  d) mdc(1739,29341)

3) Para cada item do exercicio anterior, calcule xasyqueax+by=mdc(a,b.

4) Suponha qugueiramos calcular o mdc de ¢ numeros de M@0 algarismos
cada, em um computador que pode efeum bilh&do de divisées por segund
Qual é o tempo aproximado para calcular o mdc peétmdo das divisbe

5) Suponhamos a, mimeros inteirc com n > 0. Suponhamos também ab=1
(mod n). Prove que ¢b sdo relativamente primos com n.

6) Sejam a e b relativamente primos, e que a|b tgee que ab.
7) Prove que inteiros consecutivos devem ser relagwndenprimos

8) Considere dois recientes para medi¢do. Uma tem capacidac 6 ml e o outra
tem capacidade delml. Se a pessoa quiser mesliml, deve encher o recipien
de 11 e us# para encher o 8, ficando conbml no recipiente mai

a) mostre como usar essas recipie paa medir exatamenl ml

b) Generalize e problema supondo que os recipientes tenham asedlie
b ml, sendo a e b inteiros positivos. Estabeleca coedigecessarias para a
de forma que seja possivel medir exataml1 ml.

9) Em 2, calcule &s operacdes sao modula:
a) 713 b)12D4 )33 d) 793
e)807 f)509 9)@7 h) ©8

10) Resolva as equagdes em relacdo a X, indicado:

a) 5@ X =48 em 41 b) 2R XO9 =73 em 4
C) 2&® x=4 em 4o d) X®X=14 em 4s
e)X®X=11 em 43 f) X®X-1=0em 4,



